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Definicidn

Definicidon.Una ecuacion diferencial de segundo orden se denomina

Fuchsianas g todos sus puntos singulares son regulares

En esta clase vamos a construir ecuaciones Fuchsianas

Propiedad. Las ecuaciones Fuchsianas son invariantes por
transformaciones de Mobius

az+b
cz+d
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Construccidon de Ecuaciones Fuchsianas

@ Construccion de una Ecuacidn Diferencial con exactamente dos
puntos singulares regulares finitos

1

V) + [ o o ] V0 + {31 (x1 — x) . B2 (x2 — x1) V) =0

+ ]
X — x1 X — x X — x] X — X3 (x — x1)(x — x2)

@ Construccién de una Ecuacién Diferencial con exactamente dos
puntos singulares regulares. Uno en el x = 0 y otro en el infinito

d’y(z) dy(z)
dz2 dz

2(z—-1)—=2+(atzb)z +(c+ zd)y(z)=0

@ Construccién de una Ecuacién Diferencial con exactamente tres
puntos singulares regulares finitos

aq a2 a3
y'(x)  + [ + + } y'(x) +
X — X1 X — X X — X3

N [/31 (a —x)(a — x) N B2 (x2 — x1)(x2 — x3) N
B3 (x3 —x1)(x3 — Xz)} y(x)
X — X3 (x = x1)(x — x2)(x — x3)

+ =0
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La Ecuaciéon de Riemann-Papperitz

La ecuacion de Riemann-Papperitz es una ecuacion Fuchsiana con tres
puntos singulares finitos y el punto en el infinito es ordinario

yl/(X) + |:1_a_0/+1_/8_5,+1_7_7/:|y/(x)+

X —a x—b X—c
[aa’(a;_b);a— c) N Bﬁ’(bx—_a)b(b— c) N
77 (c = a)(c - b) y(x) _

+ X c =) —b)x—c)

donde o, ’, 3, 8',7,~' son las raices de la ecuacién indicial asociada a
cada singularidad.
con la condicién de Riemann (condicién sobre el punto en el infinito)

atd +8+08 +y+9 =1
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Notacién para la Solucién de la Ecuacién de

Riemann-Papperitz

Dada la ecuacién de Riemann-Papperitz

Y'(x) + [l;oi;a,Jrl;ﬁ_;B,Jrl;V__cvl Y (x) +
[aa’(a—b)(a—c) N BB (b—a)(b—c) N
xX—a x—b
7Y (¢ —a)(c — b) y(x) _
* x—c =) —b)x—c) °

Denotamos la solucién

a b c
y(x)=Pqa B v x
Oé/ ,BI ,}//
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a b c
(x—a)i(x—b)2(x—c)3P{a B ~ xp=
a/ 6/ ,Y/

a b c
= Pa+tly B+l v+l x
o +0 B+l o+
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